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_____________________________________________________________________ 
 

ΕΚΦΩΝΗΣΕΙΣ 
 

ΘΕΜΑ Α 

Α1.  Να αποδείξετε ότι η εφαπτομένη του κύκλου 𝐶: 𝑥2 + 𝑦2 = 𝜌2 σε ένα σημείο 

του 𝛢(𝑥1, 𝑦1), έχει εξίσωση 𝑥𝑥1 + 𝑦𝑦1 = 𝜌2. 

Μονάδες 7 

 

Α2.  Έστω μια ευθεία δ και ένα σημείο Ε εκτός της δ. Τι ονομάζεται παραβολή με 

εστία Ε και διευθετούσα την ευθεία δ; 

Μονάδες 4 

 

Α3.  Δίνεται ο παρακάτω ισχυρισμός: « Η εξίσωση 𝑦2 − 4𝑦 − 8𝑥 − 4 = 0 

παριστάνει στο επίπεδο παραβολή με κορυφή το σημείο O (−1,2) και άξονα την 

ευθεία 𝑦 = 2 » 

α) Να τον χαρακτηρίσετε ως Σωστό ή Λάθος. 

Μονάδα 1 

β) Να αιτιολογήσετε την απάντησή σας. 

Μονάδες 3 

 

ΕΚΚΕΝΤΡΟ Φ
ΡΟΝΤΙΣΤΗΡΙΟ

ΜΕΣΗΣ ΕΚΠΑΙΔΕΥΣΗΣ
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Α4. Να γράψετε στο τετράδιό σας το γράμμα καθεμιάς από τις παρακάτω προτάσεις 

και δίπλα το γράμμα Σ αν η πρόταση είναι σωστή, το γράμμα Λ αν η πρόταση 

είναι λάθος. 

α) Η εκκεντρότητα της έλλειψης  
𝑥2

16
+

𝑦2

25
= 1 ισούται με 𝜀 =

3

5
 

β) Η εξίσωση 𝑥2 + 𝑦2 + 𝐴𝑥 + 𝐵𝑦 + 𝛤 = 0 παριστάνει κύκλο αν και μόνο αν 

𝐴2 + 𝐵2 + 4𝛤 > 0. 

γ) Η ισοσκελής υπερβολή 𝑥2 − 𝑦2 = 𝑎2 έχει ασύμπτωτες τις ευθείες με 

εξισώσεις 𝑦 = ±𝑥. 

δ) Αν �⃗� ↑↓ 𝛽 𝜏ό𝜏𝜀 �⃗� ∙ 𝛽 = |�⃗�| ∙ |𝛽|. 

ε) Η παραβολή με εξίσωση 𝑦 = −
1

4
𝑥2 έχει εστία το σημείο 𝛦(0,1). 

Μονάδες 5x2 

 

ΘΕΜΑ Β 

Δίνονται τα σημεία  ,   και . 

 

Β1. Να αποδείξετε ότι   .           

Μονάδες 6 

 

Β2. Να αποδείξετε ότι   .      

Μονάδες 6 

 

Β3. Να αποδείξετε ότι η μεσοκάθετος της πλευράς  ΒΓ έχει εξίσωση  . 

Μονάδες 6 

 

B4. Να αποδείξετε ότι ο κύκλος με διάμετρο τη ΒΓ διέρχεται από το σημείο Α. 

Μονάδες 7  
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ΘΕΜΑ Γ 

Δίνονται οι εξισώσεις  1C : 2 2x y 8x 8 0+ − + =  και  2C : 2 2x y 4− = . 

 

Γ1.  

(i) Να δείξετε ότι η εξίσωση 1C  παριστάνει κύκλο του οποίου να βρείτε το 

κέντρο  και την ακτίνα. 

Μονάδες 4 
 

(ii) Να δείξετε ότι η εξίσωση  2C   παριστάνει ισοσκελή υπερβολή της οποίας να 

βρείτε τις εστίες , τις ασύμπτωτες και την εκκεντρότητα.  

Μονάδες 4 

 

Γ2. Να αποδείξετε ότι οι ασύμπτωτες της υπερβολής  1 : y x=  και 2  : y x= −      

εφάπτονται του κύκλου 1C . 

Μονάδες 6 

 

Γ3. Να υπολογίσετε το εμβαδό του τριγώνου  όπου ,   οι κορυφές της 

υπερβολής 2C  και Β το σημείο τομής της ασύμπτωτης  που έχει θετική κλίση, 

με τον κύκλο 1C . 

Μονάδες 6 

 

Γ4. Να  βρεθεί η εξίσωση της έλλειψης που έχει τις ίδιες εστίες με την  υπερβολή 

2C  και  εκκεντρότητα αντίστροφη της εκκεντρότητας της υπερβολής. 

Μονάδες 5 

 

ΘΕΜΑ Δ 

Δ1. Να βρεθεί η εξίσωση της παραβολής 𝐶1 με κορυφή την αρχή των αξόνων και 

εστία το σημείο 𝛦(2,0). 

Μονάδες 5  
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Δ2. Να βρεθούν οι εξισώσεις των  κοινών εφαπτομένων  𝜀1 , 𝜀2  της παραβολής 

𝐶1: 𝑦2 = 8𝑥 και του κύκλου 𝐶2 που  έχει κέντρο την αρχή των αξόνων και ακτίνα 

ρ =√2. 

Μονάδες 10 

 

Δ3. Να δείξετε ότι οι εφαπτόμενες του κύκλου  𝐶2: 𝑥2 + 𝑦2 = 2 που διέρχονται από 

την εστία της παραβολής 𝐶1, σχηματίζουν τετράγωνο με τις ευθείες 𝜀1, 𝜀2 . 

Μονάδες 10 

ΕΚΚΕΝΤΡΟ Φ
ΡΟΝΤΙΣΤΗΡΙΟ

ΜΕΣΗΣ ΕΚΠΑΙΔΕΥΣΗΣ


